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I Calcul de primitives

NNy

Exercice 1: L3 W
Déterminer une primitive de :

1 fiix 2x-3 5 e*
. J1 (x22_3x+10)4; . f5.x’—’ \/Tex,
2. forx—xe*, (In(3x +6))°
Arctanx 6. fo:x— ’
3. f:%:x’_’—) x+2
1+ x2 2x-5
4, frix—xV1-x2 7 frix— (x2=5x+9)4.
W\,
Exercice 2: L1
Montrer que :
1+ =

V1+x?

1
VxeR, = .
V1i+x2 x+V1+x2

En déduire une primitive sur R de :

VitxZ

W\,
Exercice 3 :
Déterminer une primitive sur R de :

f:x—sin’x.

Exercice4: (x*)
Montrer que :

1 1
VxeR\{km ke Z}, — = .
xeR\ e, ke Z) sinx  2cos?(§)tan(5)

En déduire une primitive de :

Exercices du chapitre 8 : 2024/2025
Primitives

W\,
Exercice 5:
Déterminer une primitive de :

x— e®*cos(3x).

W\,

Exercice 6: 1< Calculer les intégrales suivantes :

T pa
1. f cos(3x)dx, 4. fzﬁdx,
0 o (1+sinx)3
2 T
Z.f 5cosxsin® xdx, 5_[ sin® xdx,
0 0
T cosx 7 si
dx, N fz sinx dx
7 Vsinx 0 2+cosx
Exercice 7: (%)
¢ (Inx)"
1. Calculer: / (nx) dx,
1 X
3 Arcsin x
2. Calculer: f _—
0 1-x2

W\,

Exercice 8 :

a. Déterminer une primitive sur | -2, +oo[ de:

In32x+4)

x+2
b. Déterminer une primitive sur R de :
X
V3xZ+2
Exercice 9: (%)
1. Déterminer a, b, c € R, tels que :
2x2-3x—-4 c
VxeR\{2}, ———=ax+b+ ——.
x—2 x—2



2. En déduire la valeur de :

12x2-3x—4
==
0 xX—2

N

Exercice 10: (%x%) X

Soit f € C1([0, +oo[, R) telle que f(0)=0et: Vxe[0,+o00[, 0 < f’'(x) < 1. Montrer que :

Vx € [0, +ool, (foxf)zzfoxf&

II Intégration par parties et changement de variable

W\,
Exercice 11: L13
Déterminer les primitives des fonctions suivantes :

1. x— Arcsinxsur]—1,1[

2. X—

cos?x’
Exercice12: (%)
Calculer les intégrales suivantes :

1
1. f tArctan(f) dt
0

2. fi cosd () sin () dt
0

N%Z

Exercice 13: (%) 3

Déterminer les primitives des fonctions suivantes :
1. x— Arctanx,
2. x—sin(Inx).

N
Exercice 14: L1
Déterminer une primitive de :

x— (B3 +4x% - 2x+ 7).

Exercice 15: (%)
Déterminer une primitive de :

x— x>cosx et x— x3sinx.

N
Exercice 16: (%)
Calculer les primitives des fonctions suivantes :

x— x*sin®x

X— (xz—x+3)sinx
x— (X + e cosx

A

x— (xshx)?

Exercice 17: (%)
On considere la suite (I,;) définie par:

b/

2
vneN, I, :f x"sinxdx.
0

Etablir une formule de récurrence.
Exercice 18: (x%) 3
On considere la suite (I,,) définie par :

b/

vneN, I, :fz x"sinxdx.
0

En utilisant la formule de récurrence établie dans 'exercice précédent, écrire, pour tout

peN, Iy et I, sous forme de sommes.

N
Exercice 19: 1<
Calculer :

1 x4
oo dx
0o xV+1

W\,

Exercice 20 :

Déterminer une primitive de :
2X

1+ex
Exercice21: (x) W
Calculer les primitives de :

x7

xX— ——,
(x*+1)2
1

eX+e ¥’
1

X— —,
1+x)vx
4. x—»e‘/}.

2. x—

Exercice 22: (x) Calculer une primitive de :



1. x— —=—, en effectuant le changement de variable t = vx2 - 1,

21’
2. Xx— \/e+7_1, en effectuant le changement de variable ¢ = ve* — 1.

W\,
Exercice 23 : |
Soit a > 0. Calculer une primitive de :

1
X— etx— .
az_xz a2+x2

-
Ll J
N
<

Exercice 24 : (%)
Soit f définie par:

t.

) = f* 1-12 J
Tea=], 1+ 2)V1+ 12
1. Déterminer 'ensemble de définition de f.
2. Montrer que pour tout x € R*, f(x) = f(J—lc).
3. En déduire que f est identiquement nulle.

Exercice25: (%) On pose:

F: R — R
x 1
X o= fO 1+cosztdt'
1. Montrer que F est de classe C! sur R.

2. Soit x € [0, Z[, calculer F(x) en effectuant le changement de variable ¢ = Arctan (u).
3. En déduire la valeur de F(%).

Exercice 26: (x*) =
Déterminer une primitive sur]—1,1[ de:

X — (Arcsin x)z.

III Fractions rationnelles

W\,
Exercice 27: L3
Déterminer une primitive de :

x2-3x+2

W\,
Exercice 28:
Déterminer une primitive de :
1

X— ——
9x2 +6x+5

Exercice29: (x)
Déterminer une primitive de :

1
1. O e —
h x2-5x+6
1
2. X,
f2 x2+2x+1
1
3. X
f3 x2+x+1

Exercice 30: (x*)

Calculer les primitives de :

X
X— .
xt—x2-2

Exercice 31: (%)
Calculer les primitives des fonctions rationnelles suivantes :

X3 +2x

T x2rx+1
2x—1
X —
(x+1)2
2x
x2—x+1

a. X

C. X—

N

Exercice 32: (%) X
Déterminer une primitive de :

x2—-x+1

Exercice 33: (x*)
Montrer que :

a
da,b,ceR,VxeR\{-1},

bx+c

B+l x+1

En déduire les primitives de :
1

x3+1°

—

xX2—-x+1



